Calculo Econémico e Empresarial
Tema 3: Rendas financeiras

Licenciaturas: Economia, Gestdao e Gestao do Desporto

Luis Clemente-Casinhas
https://luisclementecasinhas.org/

Universidade Auténoma de Lisboa - Departamento de Ciéncias Econdmicas e Empresariais
3 de Maio, 2025

Luis Clemente-Casinhas (UAL - DCEE) Calculo Econémico e Empresarial 3 de Maio, 2025 1/23


https://luisclementecasinhas.org/

Rendas imediatas e temporarias

Tema 3: Rendas financeiras

Rendas imediatas e temporarias

Luis Clemente-Casinhas (UAL - DCEE) Calculo Econémico e Empresarial



Rendas imediatas e temporarias

Rendas imediatas e temporarias

Rendas constantes postecipadas e antecipadas

® Uma vez analisadas as rendas imediatas e temporarias de termos constantes, postecipadas e

antecipadas, pode estabelecer-se a seguinte relacdo:

1+ -1
T+

C@a+n-1
BT

(1+1)

api(1+1) =

® Para os valores finais também se verifica a rela¢cdo anterior:

(1+i)" -1
i

Spi(1+1) = (1+1) = 8

® Conclusdo: Valor financeiro antecipado = Valor financeiro postecipado x (1 + i)

- Regra valida para todas as rendas imediatas.
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas constantes postecipadas e antecipadas

O Sr. Lopes precisa de ter um capital de 40000 euros daqui a 8 anos, para os quais sdo propostas as

seqguintes alternativas:
- Fazer 8 depésitos constantes de valor t anuais antecipados, a uma taxa de juro anual de 8%.

- Fazer 6 depésitos constantes de valor t e 2 depdsitos de valor 2t anuais postecipados, a uma taxa

de juro anual de 8%.

- Fazer, no final de cada ano, 8 depdsitos constantes. A taxa de juro aplicada é de 7% para os

primeiros 5 anos e 9% para os restantes anos.

Determine a quantia para cada opgao.
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas constantes postecipadas e antecipadas

Exercicio 17

Um agricultor aluga uma quinta durante 10 anos. Sabendo que a renda no final de cada ano é de
100000 euros e que no inicio de cada ano é necessario pagar 20000 euros de aluguer e 30000 euros
para sementes, fertilizantes e outras despesas, determine o lucro atualizado (diferencga entre o valor
atualizado das receitas e despesas) deste agricultor. A taxa de juro aplicada é de 7% anual.
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas constantes postecipadas e antecipadas

Exercicio 18

O proprietario de um imoével recebe duas propostas de venda:

- O comprador A oferece 75000 euros em dinheiro, mais 75000 euros daqui a um ano e, deste Ultimo
pagamento, 14 pagamentos semestrais no final de cada semestre, iguais a 50000 euros cada.

- O comprador B oferece-lhe 72 pagamentos mensais de 12500 euros cada, no inicio do més,

entregando o primeiro daqui a 2 anos.

Sabendo que a taxa de juro é de 5% anual, qual das duas ofertas é mais interessante para o

proprietario?
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo geométrica e postecipadas

® Cada um dos capitais é igual ao anterior, multiplicado porr, tal que: t; = ¢, t, = tr, ...,
th = ta_ar = tr"L

® O calculo do valor atual de uma renda inicialmente igual a t, é dado por:

t tr trn-t 1-(&)"
Vo(g) = — + — ..t — =% (_1”)
1+i) (1+10)? (1+i)n 1+i-r

® Quandor=1+i:
txXn
Voig) = 1+i
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo geométrica e postecipadas

® O calculo do valor final de uma renda inicialmente igual a t, é dado por:

1+ -r"

Vn(g):VO(g)(1+i)n=t 1+i-r

® Quandor=1+i:
Vn(g) = VO(g) 1+ i)n =txn(l+ i)n_l
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo geométrica e postecipadas

Exercicio 19

Uma renda anual e postecipada cujo primeiro termo é de 600 euros e o restante cresce anualmente em

progressao geométrica de 3%. Calcule o seu valor atual e final se for aplicada uma taxa de juro anual de

5% durante 8 anos.
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo geométrica e postecipadas

Exercicio 21

Um individuo vai receber, nos préximos 10 anos, uma pensdo anual no valor de 60000 euros, durante o
primeiro ano, com um crescimento acumulado de 3% anual. Solicita substitui-la por uma pensdo com a
mesma duragdo, mas com pagamentos mensais em vez de anuais. Qual o valor dos pagamentos
mensais que o individuo ira receber aplicando uma taxa de juro anual de 4% e sabendo, ainda, queos
pagamentos mensais crescem a uma taxa mensal de 0.3%.
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo geométrica e postecipadas

Exercicio 25
Um individuo deseja fazer uma poupanca ao longo de 10 anos. Para isso, deposita no final de cada ano
0s seguintes montantes: no primeiro ano 3600 euros e nos restantes anos vai diminuindo a razdo de
5% acumulados anualmente. Calcule o montante de capital a constituir no final dos 10 anos com uma

taxa de juro de 6% anual.
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo geométrica e antecipada

® O cdlculo do valor atual de uma renda que vence no inicio do periodo, sendo inicialmente igual a t,

e em que o capital seguinte é igual ao anterior multiplicado por r, é dado por:

1-(1=)"

Vog) = Vorg) (1 +1) =t x iy (1+1)

® Quandor=1+i:
Vo(g) =Vy(1+i)=txn
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo geométrica e antecipada

® O calculo do valor final de uma renda inicialmente igual a t, é dado por:

wer-r

Vn(g) =Vn(g)(1+i)=t T+i 7

® Quandor=1+i:
Va(g) = Vaggy(1+1) = t x n(1+0)"
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Rendas varidveis em progressdo geométrica e antecipadas

Exercicio 20

A aquisi¢do de um veiculo sera efetuada através de 5 pagamentos anuais, o primeiro no momento da
entrega do veiculo. Os pagamentos crescem anualmente numa progressdo geométrica de 6%.
Sabendo que o preco do veiculo a pronto pagamento é de 50000 euros e que é aplicada uma taxa de

juro anual de 4%, determine o valor do primeiro pagamento.

Luis Clemente-Casinhas (UAL - DCEE) Calculo Econémico e Empresarial 3 de Maio, 2025 14/23



Rendas imediatas e temporarias

Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo geométrica e antecipadas

Exercicio 22

Uma empresa adquiriu, hoje, um equipamento pelo qual terd que pagar uma renda trimestral
antecipada durante 6 anos, cujo primeiro pagamento é de 4500 euros e os seguintes crescem de forma
cumulativa com uma razdo de 3% trimestral. A empresa solicitou ao seu fornecedor que substituisse
esses pagamentos por um Unico capital no prazo de 4 anos. Aplica-se uma taxa de juro nominal de 8%

com capitalizagdo trimestral. Calcule o montante do capital.
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo aritmética e postecipadas

® Cada um dos capitais é igual ao anterior mais uma quantia constante, r, tal que: t; =t, ty =t +r,
watp=thr+r=t+((n-1r.

® Ser > 0arenda é crescente e ser < 0 arenda é decrescente. Para evitar capitais negativos ou
nulos, impde-sequet+ (n—-1)r >0 = r > -t/(n-1)

® O calculo do valor atual de uma renda inicialmente igual a t, é dado por:

Voo = t N t+r N +t+(n—1)r_<t+r)a rxn
N T N I DA C I L i
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Rendas varidveis em progressdo aritmética e postecipadas

® O calculo do valor final de uma renda inicialmente igual a t, é dado por:

r rxn
Vha) = (t+ ?) Snji — ¥
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Rendas varidveis em progressdo aritméticas e postecipadas

Exercicio 23

Calcule o valor atual e o valor final de uma renda postecipada de 10 termos varidveis em progressdo
aritmética,sabendo que o valor do primeiro prazo ascende a 2000 euros, e 0 seguinte cresce a razdo de

400 euros e a taxa de juro é 10% anual.
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo aritméticas e postecipadas

Exercicio 24

Calcule o valor atual e final de uma renda de 20 termos trimestrais postecipados, sabendo que o
primeiro termo é de 100 euros e os restantes crescem de um periodo para outro em 4 euros. A taxa de

juro é de 6% anual.
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo geométrica e postecipadas

Exercicio 26

Deposita-se um capital que da direito a receber um rendimento anual de 12 termos postecipados e em
termos variadveis na progressao aritmética de razdo 2500 euros, sendo a quantia do primeiro termo de

25000 euros. Se a taxa de juro aplicada é de 10% anual, calcule:
- O capital depositado.

- O primeiro termo de uma renda anual de 10 termos e variaveis no aumento da progressao
geométrica, ao final do ano, a razdo de 3% acumulado anual equivalente ao capital acumulado.

- A quantia de uma renda anual, constante e postecipada de 7 termos equivalentes ao capital

acumulado.
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Rendas imediatas e temporarias

Rendas varidveis em progressdo aritmética e antecipada

® O calculo do valor atual de uma renda que vence no inicio do periodo, sendo inicialmente igual a ¢,
e em que o capital sequinte é igual ao anterior mais r, é dado por:

rn

.. . ry .
VO(A) = Vo(A)(l + l) = (t+ I) Ap|i — W
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Rendas varidveis em progressdo aritmética e antecipada

® O calculo do valor final de uma renda inicialmente igual a t, é dado por:

.. . ry .. rn .
Vi) = Vn(A)(l +1i) = (l’+ ?) Snji — T(l +1)
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